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Εισαγωγικό κπιτήπιο αξιολόγησηρ στιρ σςναπτήσειρ 
 

Θέμα Α 
Γίλνληαη νη ζπλαξηήζεηο   2f x x αx β    θαη  g x x 3  . 

Α1. Αλ ε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο f δηέξρεηαη από ηα ζεκεία  A 1,0  θαη  B 1,6 , λα δείμεηε όηη 

     α 3, β 2   . 

κνλάδεο 3 

Α2.Να βξείηε ηα ζεκεία ηνκήο ησλ f gC ,C κε ηνπο άμνλεο. 

κνλάδεο 4 

Α3. Να εμεηάζεηε αλ νη f gC ,C  ηέκλνληαη.  

κνλάδεο 3 

Α4. Να θάλεηε ηε γξαθηθή ηνπο παξάζηαζε ζην ίδην ζύζηεκα αμόλσλ. 

κνλάδεο 4 

Α5. Να ζρεδηάζεηε ζε μερσξηζηά ηηο γξαθηθέο παξαζηάζεηο ησλ ζπλαξηήζεσλ  f x  θαη  g x . 

κνλάδεο 6 

Α6. Να γξάςεηε ην ζύλνιν ηηκώλ ηεο f θαη ζηε ζπλέρεηα λα βξείηε ην πιήζνο ησλ ιύζεσλ ηεο εμίζσζεο  

       f x k, k  . 

κνλάδεο 6 

Α7. Να ιύζεηε ηηο αληζώζεηο: 

     α) 
 

 

f x
0

g x
    β) 

 

 

f x
6

g x
    γ)  g x 2  

κνλάδεο 9 

Α8.Να βξείηε ηα δηαζηήκαηα ζηα νπνία ε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο    3 2h x g x 5x 26x 33     

     βξίζθεηαη πάλσ από ηνλ άμνλα x΄x. 

κνλάδεο 5 

 

Θέμα Β 
 

Γίλνληαη νη ζπλαξηήζεηο   xf x e  θαη  g x ln x . 

Β1.Να ηηο ζρεδηάζεηε ζην ίδην ζύζηεκα αμόλσλ. Πνηα ζπκκεηξία ηθαλνπνηνύλ; 

κνλάδεο 4  

Β2. Να ζρεδηάζεηε ζην ίδην ζύζηεκα αμόλσλ ηηο γξαθηθέο παξαζηάζεηο ησλ ζπλαξηήζεσλ  

     x x 1f , y e 1, y e     

κνλάδεο 6 

Β3. Να ιύζεηε ηηο εμηζώζεηο: 

     α)        f 2x f 1 f x f x 1      β)    g x 1 g x 1 ln2     

κνλάδεο 9 

Β4. Να ππνινγίζεηε ηα     1 e
f ln 4 , g e , g , g

e e

  
       

 

κνλάδεο 8 

Β5. Να βξείηε ην πεδίν νξηζκνύ ηεο ζπλάξηεζεο      
2xθ x g e 1 f x    

κνλάδεο 3 

Β6.Να ζρεδηάζεηε ζην ίδην ζύζηεκα αμόλσλ ηηο γξαθηθέο παξαζηάζεηο ησλ ζπλαξηήζεσλ g ,  
1

h x
x

   

      θαη ζηε ζπλέρεηα λα βξείηε ην πιήζνο ησλ ιύζεσλ ηεο εμίζσζεο xlnx 1 0  . 

κνλάδεο 4 
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Θέμα Γ 
 

Γίλνληαη νη ζπλαξηήζεηο  f x εκx  θαη  g x ζπλx . 

Γ1. Να ηηο ζρεδηάζεηε ζην ίδην ζύζηεκα αμόλσλ ζην δηάζηεκα  0,2π . Πνηα είλαη ηα θνηλά ηνπο ζεκεία; 

κνλάδεο 8 

Γ2. Να εμεηάζεηε αλ νη f,g είλαη άξηηεο ή πεξηηηέο. 

κνλάδεο 6 

Γ3.Να βξείηε ηηο ηηκέο ηνπ  x 0,π  γηα ηηο νπνίεο ε fC βξίζθεηαη πάλσ από ηελ επζεία 
1

y
2

 . 

κνλάδεο 6 

Γ4. Αλ  
3 π

f x , x ,π
5 2

 
  

 
 λα βξείηε ηνπο άιινπο ηξηγσλνκεηξηθνύο αξηζκνύο ηεο γσλίαο x rad. 

κνλάδεο 6 

 

 

 

Σηέιηνο Μηραήινγινπ 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Λύσειρ 
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Θέμα Α 
Α1. Δπεηδή ε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο f δηέξρεηαη από ηα ζεκεία  A 1,0  θαη  B 1,4  ηζρύεη όηη: 

       f 1 0 1 α β 0 β 1 α          (1) θαη 

       
 1

f 1 6 1 α β 6 α β 5 α 1 α 5 2α 6 α 3                   θαη από ηελ (1): β 2 . 

 

Α2. Δίλαη   2f x x 3x 2   . 

     Δίλαη   2f x 0 x 3x 2 0 x 1 ή x 2        , νπόηε ε fC ηέκλεη ηνλ άμνλα x΄x ζηα ζεκεία  

       1,0 , 2,0 . Δίλαη  f 0 2 , νπόηε ε fC ηέκλεη ηνλ άμνλα y΄y  ζην ζεκείν  0,2 . 

    Δίλαη  g x 0 x 3 0 x 3      νπόηε ε gC ηέκλεη ηνλ άμνλα x΄x ζην ζεκείν  3,0 . 

    Δίλαη  g 0 3  , νπόηε ε gC ηέκλεη ηνλ άμνλα y΄y  ζην ζεκείν  0, 3 . 

 

Α3.     2 2f x g x x 3x 2 x 3 x 4x 5 0           αδύλαηε γηαηί έρεη Γ 0 , νπόηε νη f gC ,C δελ  

        ηέκλνληαη. 

 

Α4. Η fC είλαη παξαβνιή κε θνξπθή 
β Γ

K ,
2α 4α

 
  
 

. Δίλαη
Κ K

β 3 Γ 1
x , y

2α 2 4α 4
       , άξα 

       
3 1

K ,
2 4

 
 

 
. Η ε fC ηέκλεη ηνπο άμνλεο ζηα ζεκεία    1,0 , 2,0  θαη  0,2 . 

       Η gC είλαη επζεία πνπ ηέκλεη ηνπο άμνλεο ζηα ζεκεία  3,0 ,  0, 3  θαη δελ ηέκλεη ηελ fC . 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Α5.  
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Α6. Δπεηδή 
K

1
y

4
   ην ζύλνιν ηηκώλ ηεο f είλαη ην  

1
f A ,

4

 
  
 

. 

  -   Αλ 
1

k
4

   ε εμίζσζε  f x k  είλαη αδύλαηε. 

  -   Αλ 
1

k
4

   ε εμίζσζε  έρεη αθξηβώο κηα ιύζε ηελ 
3

x
2

 . 

  -  Αλ  
1

k
4

   ε εμίζσζε  f x k  έρεη αθξηβώο 2 ιύζεηο. 

 

Α7 α) 
 

 
  2

f x
0 x 3x 2 x 3 0 θαη x 3 0 x 3

g x
             

           

x               1                  2                   3                 
2x 3x 2           +                +     + 

x 3                               + 

γηλόκελν                +             + 

 

         Άξα    x 1,2 3,    

 

β) 
 

 

2 2 2f x x 3x 2 x 3x 2 6x 18 x 9x 20
6 6 0 0 0

g x x 3 x 3 x 3

       
        

  
  

     2x 9x 20 x 3 0     x 3 ή 4 x 5    

x               3                  4                   5                 
2x 9x 20           +       +             + 

x 3                 +       +     + 

γηλόκελν                +             + 

 

γ)  g x 2 x 3 2 2 x 3 2 1 x 5            

 

Α8.    
3 2 3 2 2h x x 3 5x 26x 33 x 9x 27x 27 5x 26x 33             3 2x 4x x 6    

         2h x x 1 x 5x 6 0         x 1,2 3,     

 

 

 

 

 

 

Θέμα Β 
 

Β1. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

1 -4 1 6 -1 

 -1 5 -6 

1 -5 6 0 

x             -1                 2                   3              
2x 5x 6           +       +             + 

x 1                 +       +     + 

γηλόκελν                +             + 
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Β2. H xy e 1   πξνθύπηεη από θαηαθόξπθε κεηαηόπηζε ηεο  

     xy e  θαηά 1 κνλάδα πξνο ηα πάλσ θαη ε γξαθηθή  

     παξάζηαζε ηεο x 1y e  πξνθύπηεη από νξηδόληηα  

     κεηαηόπηζε ηεο xy e  θαηά 1 κνλάδα πξνο ηα δεμηά. 

 

Β3. α)        f 2x f 1 f x f x 1       

       2x x x 1e e e e     2x x x 1e e e e 0      

             x x x x xe e 1 e e 1 0 e 1 e e 0          

        x xe 1 0 e 1 x 0        ή    x xe e 0 e e x 1       

 

β)        g x 1 g x 1 ln2 ln x 1 ln x 1 ln2            (1) 

   Πξέπεη 
x 1 0 x 1

x 1
x 1 0 x 1

   
   

    
 

       
x 1

2 21 ln x 1 x 1 ln2 x 1 2 x 3 x 3


               

 

Β4.    
1

1 12 1
ln 4 12 2

1 1 e e 1
f ln 4 e 4, g e lne , g lne 1, g ln lne

2 e e e 2




  
                 

 

 

Β5.        
2 2x x xθ x g e 1 f x ln e 1 e       

   Πξέπεη 
2 2x x 2e 1 0 e 1 x 0 x 0        , άξα θA  . 

 

 

Β6. Γηα x 0  είλαη: 
1

x ln x 1 0 x ln x 1 ln x
x

      . 

    Τν πιήζνο ησλ ιύζεσλ ηεο εμίζσζεο xlnx 1 0   είλαη ην  

    πιήζνο ησλ θνηλώλ ζεκείσλ ησλ g hC , C , νπόηε ε εμίζσζε  

    έρεη κόλν κηα ιύζε. 

 

 

 

 

Θέμα Γ 

 

Γ1.    
εκx

f x g x εκx ζπλx 1
ζπλx

       

       
 x 0,2π

εθx 1


 
π π 5π

x ή x π
4 4 4

     

      Δίλαη
π π 2

f εκ ,
4 4 2

 
  

 
 

     
5π π π 2

f εκ π εκ
4 4 4 2

   
        

   
, νπόηε θνηλά είλαη ηα ζεκεία 

π 2
Α ,

4 2

 
  
 

 θαη 
5π 2

Β ,
4 2

 
  

 
 

 

Γ2. Γηα θάζε x είλαη x  . Δπίζεο      f x εκ x εκx f x       , νπόηε ε f είλαη πεξηηηή θαη 

          g x ζπλ x ζπλx g x     , νπόηε ε g είλαη άξηηα 
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Γ3. Η fC βξίζθεηαη πάλσ από ηελ επζεία 
1

y
2

  όηαλ  

      
 x 0,π1 π π 5π

f x εκx εκ x ,
2 6 6 6


 

     
 

 

 

Γ4.  
3 3

f x εκx
5 5

     

   

2

2 2 2 23 9 16 4
εκ x ζπλ x 1 ζπλ x 1 ζπλ x 1 ζπλx

5 25 25 5

 
            

 
. 

    Δπεηδή 
π

x ,π
2

 
 
 

 είλαη ζπλx 0  άξα 
4

ζπλx
5

  . Τόηε 
εκx 3

εθx
ζπλx 4

    θαη 
4

ζθx
3

  . 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 


